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Questions de cours: (3 points)
1. Donner la définition d'un endomorphisme diagonalisable.

2. Soit f∈LK(E). Enoncer les propriétés équivalentes à la propriété de diagonalisabilité de f.

Exercice 1: (7 points)

Soit la matrice carrée:

A=−4 0 −2
0 1 0
5 1 3 

1. Exprimer l'endomorphisme associé à la matrice A.

2. Calculer le polynôme caractéristique de A.

3. En déduire que la matrice A est trigonalisable. 

4. On note par M la matrice triangulaire supérieure associée à f dans la nouvelle base 

B ={v1,v2,v3}. 

i. Exprimer f(v1), f(v2) et f(v3) dans la base B en fonction des composantes de M.

ii. Déterminer un choix pour les vecteurs v1 ,v2 et v3.

iii. Déduire la matrice M semblable à A dans la base B et la matrice de passage P de la base 
canonique B0 à la base B.

Exercice 2: (10 points)

On considère la suite réelle (un)n définie par:

un+3  = -3un+2+ un+1+ 3un  (u0, u1 ,u2 sont donnés)

On pose X n= unun1

un2


1. Ecrire Xn+1 puis montrer qu'il existe une matrice A telle que   Xn+1=AXn.

2. Donner la relation entre Xn , X0 et An.

3. Calculer  le  polynôme  caractéristique,  puis  l'écrire  sous  forme  de  produit  de  facteurs 
irréductibles.

4. A est-elle diagonalisable? Justifier. Si oui, diagonaliser A.

5. Calculer An 

6. En déduire un en fonction de u0,u1 ,u2 et de n.

7. Préciser la suite vérifiant:          un+3  =- 3un+2+ un+1+3un 

u0  =1, u1=0   et u2= -1
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