PX+Y <4) =555 [ fo “Qx+y)dxdy=2.

Sachant que P(X +Y <4) = P(X,Y)€ A), ot A = {(a,b) e R* t.q. a + b <4}, et que
le vecteur alé atoire (X,Y)’ admet une densité , donné e

par I’é noncé , et noté e par f(x,y), on obtient donc d’apreé s la dé finition d'une densité :

POX+Y <= [ fucr (@ 001aa, )= [[ fu (@ b)1a@,b)1a(a,b), ou, o A est
A RZ

la mesure de Lebesgue sur (R%,B(R?))).

Or g =11 % A1, dou P(X+Y <4)= ff f(X,Y)(a,b)lA(a,b)(/h X ﬂl)(a,b).
A

Comme la fonction de densité est mesurable et positive,

et que 11 et 11 sont o - finies, donc d’apre s Fubini - Tonelli,

on obtient P(X +Y <4)= ff fxy)a,b)14(a,b)(A1 x A1)(a,b) =
A

:f(ff(X,Y)(a,b)lA(a,b)d/ll(a))d/ll(b)Zf(ff(X,Y)(a,b)lA(a,b)d/ll(b))d/ll(a)
R \R 2\
Or avec Riemann - Lebesgue on obtient
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Donc P(X +Y <4)= f (cl]gA[(a) (2a(4—a) + ))d/ll(a) = cf (2a(4—a)+
R 2
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